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Oppsummering forrige gang

Integrasjon av rasjonale funksjoner

Vil regne ut [ R(x)dx = fp(x) V Polynomer

Q)

«Oppskrift»:

1.

Dersom graden til P > graden til Q: Skriv R pa redusert form (f eks

ved polynomdivisjon)

Dersom graden til P < graden til Q og
Q) = clx —r)(x —1) - (x =1y

Bruk delbrgksoppspalting til a skrive

c C c
R(x) = ——+—2— ..y —=
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Oppgave

Regn ut

* d
f(x—l)(x+2) x

Hint: Bestem C; og C, i

X G C,
G—Dx+2) -1 (x+2)

L@sning

Setter pa felles brgkstrek:

X _Cl(x+2) +Cy (x — 1)
(x—Dx+2) (x—1)(x+2)
Tellerne ma veere like for alle x, bl.a. forx = —2 og

for x = 1 (takk for tips!)
x=1.-2=C,(-2—-1)=>C, =2/3.

x=-2:1=¢(1+2)=C, =1/3.



Lasning
Dermed:
x 13 2/3
(x —1D(x+2) “x—1'Tx+2
Daer

x B 1/3  2/3
f(x—l)(x+2)dx_j<x—1+x+2>dx

_1f1d+zf1d
3 x—1M T3 ) x 42

1 2
= §1n|x — 1| +§ln|x +2|+C

Hint til obligen: jevne og odde
funksjoner

Jevne funksjoner: f(—x) = f(x) T T

Odde funksjoner: f(—x) = —f(x)

Integrasjon:

f jevn: f_aaf(x)dx =2 foaf(x)dx

— Eksempel: f_aa cosx dx = 2f0a cos x dx

f odde: f_aaf(x)dx =0 S|

— Eksempel: f_aa sinxdx =0
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Integraler med sin og cos

Regn ut [ sin® x cos® x dx

Sentral identitet: sin? x + cos?x = 1

3x = cos?xcosx = (1 —sin?x) cos x

f sin3 x cos3 x dx

L@sning: Skriv cos

=[ sin® x (1 — sin? x) cos x dx
=[ sin® x (1 — sin? x) cos x dx
=[ sin3 x cos x dx — [ sin® x cos x dx

Kan vi lgse disse?
Ja.Velg u = sinx. Daeru’ = cosx slik at dx = du/ cosx og
4

5 3 du 3 u
sin®xcosxdx = | u®cosx =|vwvdu=—+C
COS X 4

. B, du B, u®
sin> xcosxdx = | u>cosx =|vwdu=—+C
COS X 6

Bro: Integrasjon — differensialligninger

Oppgavene

Regn ut [ f(x)dx
Bestem y nar|y’ = f(x)

er ekvivalente

Differensialligning
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Oppgaver

1. Bestemyndry’ = x — 3x2.

2. Finn en Igsning som tilfredsstiller y(0) = 1.
L@sning:

1. Antideriverer:y = %xz —-x3+C.

2. Skalhay(0) = 1: y(0) =§02 —03+C=C

Dermed: C = 1slikaty = %xz —x3+1.



H\/O\ €r  ewn &@%ﬁﬁ%ﬂ \6

A.Maﬁw\c\?@ﬂk N

F<><,tj,gj\,j",....> = O

€la ﬂ‘“XJVS\(“ = O

& \eroedt
£ SO\MNL«(«LQ (,W,U.ow\ e N
Ve edo ) X, €uw u%)‘w\j 0\3 =Ny
derivede tJ &(%(/U(’/""),

Motivaatislee weoddhs o wwﬁg
\th;m er BM'\ OWCE_L'GJ Ml 73[’26&1

~—7




S o

I SC‘(*/\\J\Q_ S(’f) S‘(’k\
V('&B ‘A{"‘Q AN

o = QW(eraA'joA :
o (£} = V' (‘0
Cla. (%1%
E e &LQ&QQM]O’\
o X (7 (u«/sz>
a(ky = & 24+ - A

H Llin 4 JC S S
va  &r

el &
"uet?w\ Y i
mosdiy e
a(d) =V (fi) /‘ Sii
= Vv'@) = :ZJC" © 695

O : WA
Al 985‘3 \ (O> e lordes




Vi (ew Veol Qx,JH(‘)\QV;\/ZOJOV\ ;
vy = [(B-+d é:%\oﬂf

- Dy -t g f~+C
e €T3

QQNM &wwj
oS &Q€KM\&Q&43WVDQ

gegﬁw\w C ved o Wi o V(=0
\/(O\"/O: C:O

48 A

R e
25 2 A ﬁ-?ﬂ«
V(s = Bfs - B hs - S =B e




Flo - eousteard C‘k%m‘)w\ e
W(=Ve , s(d)= So

Comdont  alidavag)on VIEY = «
Ak (./QQV}\,%'}M/\ => V) - et + (:1

V=V, = Ve T a0+ G

=] \/(’(\ fc\J( Vo

S'(dy = v )

S (J(\ - at 4\ s
dideirion ~ S@)= £ @ vk <G,
\S(O\ =37 : _‘_Sﬂq = 12&0 —bu°~o—(-9\

—_—

= \SOV\ T /‘“20\ch+ \/OJ( < So




El,
- Tl
Fell

\J0O
‘H - \a UQ (-0%»( e S
\/
0 ;O ‘(—\7&?@/
S(bo
/{
M ’
L\QQ’\

o
s (4
o)
Se = :
e
) £ -»c\/‘;O
) qﬁ“im
. ‘gﬂ .
oo
"

| {0

gp——




Modaller  (4.2)
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